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1. Пусть Wt - стандартный Винеровский процесс. Найти ковариацию E(WtWs).

2. Пусть Wt - стандартный Винеровский процесс. Доказать, что следующие процессы
тоже Винеровские

(a) Xt = −Wt

(b) Xt = WT−t −Wt, где T < ∞
(c) Xt = cW t

c2
, где c > 0

(d) Xt = tW1/t, t > 0, X0 = 0

3. Пусть Wt и Bt стандартные Винеровские процессы. Докажите, что процесс Xt =
Wt+Bt√

2
тоже Винеровский и найдите корреляцию между процессами Xt и Bt.

4. Пусть Wt - стандартный Винеровский процесс и {Ft} - естественная фильтрация.
Найдите E[W 4

t |Fs] для t > s > 0.

5. Пусть Wt - стандартный Винеровский процесс. Зададим новый процесс Mt =
sup0≤s≤t Wt. Покажите, что P [Mt ≥ m] = 2P [Wt ≥ m].

6. Пусть Wt - стандартный Винеровский процесс. Зададим новый процесс L = sup{0 ≤
s ≤ 1 : Wt = 0}. Покажите, что P [L ≤ s] = 2

π
arcsin

√
s.
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